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INTRODUCTION

Nous proposons une approche en théorie des sous-ensembles flous, de
certaines notions 1liées & la structure d'anneau ordinaire, et cela dans 1'esprit

du theoréme de représentation dii & Negoita et Ralescu, esprit selon lequel un objet
tlou est défini comme une famille d'cbjets ordinaires emboités.

Ensuite une caractérisation de 1'objet est donnée en termes de degrés
d'appartenance. Cette caractérisation est souvent plus conforme & 1'idée intuitive
donnée par la définition ordinaire.

Dans ce qui suit, X muni des deux Tois "+" et "." est un anneau commutatif
unitzire ;3 "0" et "e”ﬁéont les éléments neutres respectifs pour "+" et "."

L'ensemble éz) des sous-ensembles flous de X est muni des lois induites
par "+" et "." ~

Soit A : X—-—}E),f_] un élérent deg)etO(GO,l ;
L'e{-ccupure de A est le sous-ensemble ordinaire de X,

Ag=3 x € X l A(x)>/0(} ; une partie Ao-(- non vide de X et telle que

A { x € X l A(x))o() est 1'X -coupure stricte de A.

L

- ldéaux flous

1.1 - Définition
~

Un idéal flou de X est un élément de‘gb tel que tout Aéi est un idéal de X.

Remaraue 1.1
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Etant donné que pour & (c&' AéZ'C:Aéf on ne peut obtenir par ce

procédé une définition d'un idéal flou maximal.
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1.2 - Proposition

Un sous-ensemble flou A de X est un idéal flou si et seulement si

A(x - y) > min (A(x)s A(y) )
et

Alx . y) max (A(x), Aly) )
Treyve

Condition nécessaire :

= S A(x - y) £ min (A(x), A(Y))s
posons { = A(x - y) ; alors

x€h .y Ay et x+y@As et Ag ne serait pas un ideal de X

- ST A(x . y) ¢ max(A(x), A(y)),
posons &= max (A(x), A(y)).
Orn conclut comme précédemment que dans ce cas Q; n'est pas un idéal de X.

Condition suffisante :
- Soiert x et y deux éléments d'une o - coupure stricte /\&-

Alx - y) Y min(A(x), A(y))=> x -y € Ay

- Soit z un élément quelconque de X

A(z . x) % max(A(z), A(x))=p z.x € Ax

1.3 - Remarques

A étant un ideal flou de X, pour tout x € X on a A(0) = A(x - x)>/A(x)
et A{x) = Ale . x)» max (A(e), A(x)) > A(e)

1.4 - Les idéaux différents de X sont les &k~ coupures strictes des

idéaux flous de X avecXyA(e)

1.5 - Proposition

Un élément x de X est inversible dans X si et seulement si pour tout
idéal flou A de X, A(x) = A(e)
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Condition nécessaire :

- x inversible=spA(x . x 1) = Ae) 3 max (A(x), A(e))Y A(x)

moyennant 1a remarque 1.2 on conclut que A(x) = A(e)

Condition suffisante :
- Soit x € X tel que A(x) = A(e) pour tout idéal flou A ; alors 1'idéal ¢, X
n'est pas propre, sinon on aurait x . X = ﬁi pour un certain icéal flou A et
un o(e[/\(e), @E Y (Remarques 1.3 et 1.4) et par suite A(x) D A(e).
x o ¥=  X==p X inversible dans X.

1.6 - Remarque

A est 1'idéal maximal, constitué par tous les &léments non

rm—.

Ae)
inversibles de X, qui contient ﬁ; pour o(z;A(e)

¢ - ldéaux premier flous

2.1 - Définition

Un idéal flou EP est premier si et seulement si ses (- coupures strictes
sont des idéaux premiers de X.

2.2 - Proposition

Un idéal flou EP est premier si et seulement si

P x . y) =max (P ), Py)) xex,yex

!
Preyve :

Condition nécessaire
- Soit SP ideal flou tel que % (x . y) = max (EP(X),GP(y)) pour tous x & X et
ye€ X et
- Soit 2;27 une ¢{- coupure stricte deesp.
vy =Ty = max (P00, F ) >
x.¢g’&=>@(x,y) =9 (y)>L et d'ou ye@& et 9)“- est premier,
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Condition suffisante :

Supnosons 930( premier pour tout u((EO 1"_

paur x € X et y & X posons oAk = max (EF (x GP (¥))
3%§Y y)>K{ alors x . y€ SP alors que ni x ni y n'est élément de
gj ;@ ce qui contredit 1' hypothese que QP - est premier.

(o4

2.3 - Remarque

Un idéal premier ordinaire ne peut contenir le produit de deux éléments
aue <'il contient 1'un au moins de ces éléments.

La proposition 2 montre que Te degré d'appartenance d'un produit & un
1déz 1 flou premier ne peut excéder les degrés d'appartenance de tous les facteurs

au produit.

© - Parties multiplicatives floues

Rappelons cu'une partie S de X est dite multiplicative si e GfS,et
x . v & S chaque fois que x et y sont éléments de S.

3.1 - Défini*ion

Un sous-ensemble flou S de X est une partie multiplicative floue &1 ekl
seulement si ses ol-counures strictes sont des parties multiplicatives de X.

3.2. - Proposition

Un sous-ensemble flou S de X est une partie multiplicative floue si
ot seulement si
S(x . y) > min (S(x), S(y)) xe&X ,y € X

Preuve
Condition nécessaire :
Soit x & X et y e,X
supposons S(x . y) & min . S(y)) = 3

oourd\ejs . ,BE onaxGSb-(-,yeSa etx.y¢So—(
2; n'est donc pas une partie multiplicative de X.

Supposons que pour un certain x€X on ait K = S(x))/ S(e) alors e ¢, S.'}—‘
qui 2insi n'est pas une partie multipiicative de X.

Condition suffisante :

Soit x et y deux éléments d'une o{- couputre stricte %i
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S(e)), S(X)“..::) EGS&
S(x .+ y) 3 min(S(x), S(y)) >xDx . yeSy

3.3 - Proposition

anidéalculfést premier si et seulement si son complémentaire flou SP
defrm parf?(x) =1 —?9(x) est une partie multiplicative floue.
Frevve

Condition nécessaire :

<P (em m@(@
Poix. = max (% (x),
coomin 1 €? fP(y)) =m

L’L
N\
A
x

Condition suffisante :

. § (.nymin (Fo3m=1-P vy 1o max (P20
2o E xy) ¢ omax (B0, P )

Puisgue §P est un idéal flou cette derniére inégalité est en fait une égaliteé
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